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多元評量 1：巧算 

【班級】        【座號】        【姓名】        【得分】 

【引導 1】 

    我們定義一個名詞：若兩個自然數相加，它們的和恰好是整十、整百、整千、……，則

稱其中的一個數為另一個數的「補數」，這兩個數稱為互補。在做加減法的運算時，如果有兩

個加數互為補數，可以先求出它們的和，使計算迅速簡便；如果題中沒有互補的加數，可以

設法分出互補的加數，以便湊成整十、整百、整千、……的數。  

【例 1】 

（1）31＋58＋69 

   

  ＝ 

 

 

 

（2）323＋92＋9,677＋108 

   

  ＝ 

 

【引導 2】 

    與例 1相比，每一小題的數中，沒有互補的數。為了運算簡便，我們可以設法分出互補

的加數，以便「湊整」（湊成整十、整百、整千、……）。 

【例 2】 

（1）325＋996 

   

  ＝ 

 

 

 

 

（2）299,999＋29,999＋2,999＋299＋29 

   

  ＝ 

 

【引導 3】 

    一個數連續減去幾個數，結果等於從這個數中減去這幾個減數的和。從而，我們得到這

題的一個簡便運算的方法。 

【例 3】 

（1）960－102－98 

   

  ＝ 

 

 

 

 

（2）325－90－80－20－10 

   

  ＝ 
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【引導 4】 

在從被減數中連續減去幾個減數時，如果某個減數與被減數有相同的最後幾位數（例如

98,625和 7,625，有共同的 625），那麼我們應該先將它們相減。如果所給的減數中，有接近

整十、整百、整千、……的數，那麼應該先設法將它們化成含整十、整百、整千、……的算

式，然後再進行計算。根據這樣的原則，我們來計算上面幾個算式。  

【例 4】 

（1）98,625－900－7,625 

   

  ＝ 

 

 

 

 

（2）506－397 

   

  ＝ 

 

【引導 5】 

從前面的知識可以知道，在運算中應盡可能使中間結果末尾多一些「0」。因此，在有些情況

下，我們需要湊些「0」。例如，「9」就可以用（10－1）來代替；99、997 就可以分別用 

（100－1）、（1,000－3）來代替。同樣的，101、1,002也可以用（100＋1）、（1,000＋2） 

來代替。 

【例 5】 

（1）76×99 

   

  ＝ 

 

 

 

 

 

 

（2）999×7 

   

  ＝ 
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多元評量 2：奇妙的完全數  

【班級】        【座號】        【姓名】        【得分】 

    古時候，自然數 6是一個備受寵愛的數，有人認為 6是屬於美神維納斯的，它象徵著美

滿的婚姻；也有人認為，宇宙之所以這樣完美，是因為上帝創造它時花了 6天的時間…… 

 

自然數 6為什麼備受人們的青睞呢？ 

 

原來，6是一個非常“完善”的數，與它的因數之間有一種非常奇妙的聯繫。6的因數共

有 4個：1，2，3，6，除 6自身這個因數外，其他的 3 個都是它的真因數。數學家們發現：

把 6的所有真因數加起來，正好等於 6這個自然數本身！ 

 

    數學上，具有這種性質的自然數叫做完全數。例如：28也是一個完全數，它的真因數有

1，2，4，7，14，而 1+2+4+7+14正好等於 28。 

 

在自然數裡，完全數非常稀少，用滄海一粟來形容也不算太誇張，有人統計過，在 1到

40000000這麼大的範圍裡，已被發現的完全數也不過寥寥 5個；另外，直到 1952年，在 2000

多年的時間裡，已被發現的完全數總共才 12個。 

 

並不是數學家不重視完全數，實際上，在非常遙遠的古代，他們就開始探索尋找完全數

的方法了。公元前 3世紀，古希臘著名數學家「歐幾里德」甚至發現了一個計算完全數的公

式：如果2 1n − 是一個質數，那麼，由公式 12 (2 1)n nN −= − 算出的數一定是一個完全數。 

 

例如：當 2n = 時， 22 1 3− = 是一個質數，於是 2 1 2

2 2 (2 1) 2 3 6N −= − =  = 是一個完全數；

當 3n = 時， 

3 28N = 是一個完全數。18世紀時，大數學家歐拉又從理論上証明：每一個偶完全數必定是

由這種公式算出的。 
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【問題與討論】 

1.請問 4N ＝？ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2.試驗証看看 496是不是一個完全數？  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3. 請問 1～10000中，有哪幾個數是完全數？  
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多元評量 3：數字塔  

【班級】        【座號】        【姓名】        【得分】 

【活動一】 

右圖是一個數字金字塔。                 

上層數字 C是下層數字 A與 B的和。 

請根據此規則，完成下列數字金字塔。                          C＝A＋B 

 

（a）                              （b） 

 

 

 

 

 

（c）                               （d） 

        

       

 

 

 

 

（e）                               （f） 

 

   

 

 

 

 

 （g）                              （h） 

 

 90  

                                                   

 16    32  

9       

                                      

 

 

 

 C  

A  B 

 7  

2   

 13  

  7 

   

   13  

8  9   

   

 12  9  

  7   

 19  

     

6    3 

 23  

   9  

7     

 62  

     

 12    18  

    11   
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（i）                               （j） 

 

 50  

     

 7    27  

    -15   

 

 

【活動二】 

你能仿照上述規則，設計幾題數字金字塔嗎？和組員討論看看吧！ 

 

 

（k）                               （l） 

 

   

 

 

 

 

 

 

（m）                                （n） 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 95  

     

       

7    13   
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多元評量 4：三階幻方  

【班級】        【座號】        【姓名】        【得分】 

 

將 1~9這九個數填入下面的九宮格中(數字不能重複)，使得每一行、每一列及兩條對角線上

的數字和都相等。先測試看看，再將結果記錄在下面。 

 

塗鴉測試區 

    . . 

 

 

 

 

 

    正式填答區 

       .   

 

 

 

 

 

 

1. 情報：每一行、每一列及兩條對角線上的數字和均為 _________ 

理由是： 

 

 

 

   

2. 小組討論：如何找出正確的填法？本小組填入數字的步驟是： 

1.首先在        格內填入      。 

 2.接著在        格內填入      。 

 3.然後在        格內填入      。 

 4. 

 5. 

 6. 

 7. 
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3. 比較各組填答的步驟與結果，你們發現了什麼？ 

 

 

 

 

 

4. 正中央的格子內本組填的數字是 _____。能不能改填其他數字呢？為什麼？ 

      

 

 

 

 

【思考 1】 

將 0~8這九個數分別填入下面的九宮格中，使得每一行、每一列及兩條對角線上的數字

和都相等。 

 

   

   

   

 

【思考 2】 

將 2、5、8、11、14、17、20、23、26這九個數分別填入下面的九宮格中，使得每一行、

每一列及兩條對角線上的數字和都相等。 

 

   

   

   

 

【思考 3】 

能不能將 1、2、3、4這四個數分別填入下列的 2×2方格內，使得每一行、每一列及兩條

對角線上的數字和均相等？為什麼？ 
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多元評量 5：「悅」讀高手 

【班級】        【座號】        【姓名】        【得分】 

【「悅」讀題 1】飲酒數學詩 

       「算法統宗」全書十七卷，廣泛流傳於 明末清朝，對於民間數學知

識的普及貢獻卓著，它承接著中國古代數學知識的繼承和傳播，書中列出

北宋至明萬曆年間的數學書目，是後人研究數學史的絕佳參考。這本通俗

實用的數學書本由明朝 --程大位 --花了近 20 年完成，他原 本 是 一 位 商 人 ，

經商之便蒐集各地算書和文字方面的書籍，當時人已不用繁雜的籌算，改

以快速方便的算盤計算，但是沒有通行的珠算教科書，珠算方法因地因人

而異，程大位蒐集歸納各家算法編纂成一首首的順口溜。  

 

「算法統宗」之所以受當時人喜愛，除了其生活應用性高之外，程大

位以活潑文雅的詩詞，將枯燥的數學問題化成美妙的詩歌，讓人輕易的朗

朗上口，加強了數學普及的親合力。  

 

晚唐，詩 人杜牧的「清明」 詩  

「清明時節雨紛紛，路上行人欲斷魂。借問酒家何處有？牧童搖指杏花村。」  

 

程大位創了一首類似的飲酒數學詩歌 

「肆中飲客亂紛紛，薄酒名醨厚酒醇。好酒一瓶醉三客，薄酒三瓶醉一人。共同飲

了一十九，三十三客醉顏生。試問高明能算士，幾多醨酒幾多醇？」  

大意是說：「好酒一瓶，可以醉倒 3 位客人 ; 薄酒三瓶，可以醉倒一位客人。如果 33 位客

人醉倒了，他們總共飲下 19 瓶酒。試問：其中好酒、薄酒分別是多少瓶？」 

 

 

【問題與討論】 

能否根據此詩來判別好酒、薄酒分別是多少瓶呢？ 
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【「悅」讀題 2】丟番圖的墓碑 

古往今來，大概只有數學家的墓誌銘最為言簡意賅，他們的墓碑上不是長篇傳記，歌頌

光輝的一生，往往只是刻著一個圖形或寫著一個數，但卻表達了他們一生執著的追求和閃亮

的業績。 

 

丟番圖是希臘數學家，在二次方程式有傑出的貢獻，並將希臘人已完成的代數成果加以

匯集編目，被譽為「代數學的鼻祖」。希臘數學自畢達哥拉斯學派後，數學重心就在幾何，他

們認為只有經過幾何論證的命題才是可靠的。為了邏輯的嚴密性，代數也披上了幾何的外衣。

一切代數問題，甚至簡單的一次方程的求解，也都納入了幾何的模式之中。直到丟番圖，才

把代數解放出來，擺脫了幾何的羈絆。他認為代數方法比幾何的演繹陳述更適合於解決問題，

而在解題的過程中顯示出的高度的巧思和獨創性，在希臘數學中獨樹一幟。他被後人稱為『代

數學之父』實至名歸。    

 

眾多的數學家的墓碑中，被譽為「代數學鼻祖」的丟番圖的墓誌，可算是一個少見的例

外。丟番圖是西元三世紀亞歷山大裡亞城人。他的名著《算術》是代數學最早的論著，它就

完全脫離了幾何的形式，在希臘數學中獨樹一幟，對後世影響極大。丟番圖的墓碑文很奇特，

用一種未知的方式寫出了他的一生：  

『墳中安葬著丟番圖， 

多麼令人驚訝， 

它忠實地記錄了所經歷的道路。 

上帝給予的童年占六分之一， 

又過十二分之一，兩頰長鬍， 

再過七分之一，點燃起結婚的蠟燭。 

五年之後天賜貴子， 

可憐遲到的寧馨兒， 

享年僅及其父之半，便進入冰冷的墓。 

悲傷只有用數論的研究去彌補， 

又過四年，他也走完了人生的旅途。』 

【問題與討論】 

這段是歷史留給後人關於這位偉大學者生平的唯一訊息。請同學根據這一訊息，算出丟番圖

的年紀？ 
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多元評量 6：月曆預言 

【班級】        【座號】        【姓名】        【得分】 

      同學隨意在月曆上圈選出四個數字，將它們全部加起來，所得到的答案

會不會跟老師預言一樣呢？ 

 

【2015年 10月份月曆】 

日 一 二 三 四 五 六 

    1 2 3 

4 5 6 7 8 9 10 

11 12 13 14 15 16 17 

18 19 20 21 22 23 24 

25 26 27 28 29 30 31 

 

 

步驟： 

（1）拿出一份月曆，請一位同學隨意圈選一個 4×4格的長方形，例 

     圖如下。 

 

 

 

 

 

 

（2）老師此時在紙上寫下一個預言數字（    ），並壓在桌上。 

 

（3）接著請這位同學用筆在十六個數字中任意圈出一個數字，例如 

     圈出的數字是（  ）。 

 

（4）接著把剛剛圈的數字所在那列與那行的其它六個數字都刪去。 

 

（5）然後從剩下的九個數字中再圈出一個數字，例如，圈出的數字 

     是（  ）。 

 

（6） 同樣地，把跟這個數字同一列與同一行的其它四個數字都刪去。 

 

5 6 7 8 

12 13 14 15 

19 20 21 22 

26 27 28 29 
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（7）再從剩下的四個數字中再圈出一個數字，例如，圈出的數字是 

（  ）。 

 

（8）同樣地，把跟這個數字同一列與同一行的其它兩個數字刪去。 

再把最後一個數字（  ）圈起來。 

 

（9）請計算圈出的四個數字（  ）＋（  ）＋（  ）＋（  ）＝（  ），老師

的預言猜中了嗎？ 

 

 

 

材料：月曆紙一張、筆 

 

 

 

原理解說： 

 （1）同學框出的長方形內的 16個數字是： 

 

 

 

    （2）老師師預言的數字和：（      ） 

 

 

 

    （3）最後圈選出的 4個數字是：（    ）、（    ）、（    ）、（    ）。 

        這 4個數字相加起來等於       。 

我們又可以這樣看：                                。 

 

 

 

    （4）老師的預言猜中了嗎？  □ 猜中了  □沒猜中 。 
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多元評量 7：空間探索 

【班級】        【座號】        【姓名】        【得分】 

步驟與規則： 

1.每次只能放一顆棋子在某一個區域內，也就是每個區域最多放一個棋子。  

2.已有棋子的區域其相鄰的區域不能再放入棋子。 

 例如：左圖是犯規的，右圖是合格的放法。 

 

         
 
3.現在就請你來試試看。(請把結果記錄下來) 

活動一(放入 8個棋子) 活動二(放入 6個棋子) 

 

 
 

  

 

 

 

 

 

【活動三】對抗 

相信你已經熟悉這個規則了，現在請二個人一組進行比賽。 

規則說明： 

1. 猜拳決定誰先放棋子 

2. 一個人一次只能放一個棋子，套用剛剛的規則，已有棋子的區域其相鄰的區域不能再放入

棋子。 

3. 最後不能放棋子的那個人為輸家。 

【請見下一頁的圖】 
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請將先放者、後放者放的位置與勝負結果紀錄在下列的表格中。 

回合 先放者放的位置 後放者放的位置 勝負結果（填先放或後放） 

第一回合    

第二回合    

第三回合    

第四回合    

第五回合    

第六回合    

 

小組討論： 

1. 假如你的對手在 A放入一個棋子，你有沒有辦法找到該在哪個區域放入棋子，而且一定

能讓自己獲勝？ 

 

 

 

 

 

 2. 假如一開始猜拳你贏了，可以先放入棋子，你會選擇放在那個區域對自己的獲勝較有利？ 
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多元評量 8：五連方塊 

【班級】        【座號】        【姓名】        【得分】 

【連方塊的定義】 

1.一個正方形稱為一連方塊。          2.兩個正方形連在一起稱為二連方塊。 

 

 

3.三個正方形連在一起稱為三連方塊。但是三連方塊可以排出兩種不同的圖形。 

 

 

【規則】 

兩個正方形相接合時，必須至少有一邊是完整緊貼相連的。拼合出的兩個圖形，若經平移、

旋轉或翻轉後會完全疊合（形狀大小都一樣），只算一種。（如下圖所示的圖形只算一種） 

  

  

 

   

   

 

【活動一】四連方塊：試找出四連方塊可能有幾種圖案，記錄在下面的方格中。 
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【活動二】五連方塊：試找出五連方塊可能有幾種圖案，記錄在下面的方格中。 

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

              

 

【活動三】請將活動二中找出的五連方塊挑出十個，試著放進下面兩個 5×5的方格中。 

（Hint：有一個五連方塊是十字形的。） 
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多元評量 9：讀書心得分享──數學篇 

【班級】        【座號】        【姓名】        【得分】 

書    名： 

 

作    者： 

 

出版單位： 

 

出版年月： 

                                                                                 

 

一、相關書訊：關於圖書作者與內容簡介，50字以上，100字以內。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

二、內容摘錄：請摘錄書中有意義之文字，50字以上，150字以內，務需註明摘錄文字出處

之頁碼。 
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三、我的觀點：此部份即為分享文章的主要內容，需至少 300字。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

四、討論議題：請針對書籍內容至少提出一個相關的討論議題。 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


